ZADANIA PRZYGOTOWAWCZE DLA UCZESTNIKOW

VI MIEDZYPOWIATOWEGO KONKURSU MATEMATYCZNEGO
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SZKOL PONADGIMNAZJALNYCH
Sprawdz, czy liczba b = \/ 16+ 647 + \/ 1667 jest catkowita.
Wyznaczy¢ warto$¢ liczbowa wyrazenia A= x* —6x, jesli
x=3/20+142 +3/20-1412

\/ 3-2V2 \/ 3+2.2

Oblicz V17-12v2  V17+12V2

Wyznacz wszystkie pary liczb catkowitych, ktore spelniaja rownanie
Xy—-2x—-3y+2=0.

Rozwiaz uktad réwnan
X+y+z=0

x> +y?+12°=26
xX*+y>+2°=36
Rozwigz rownanie X° +xy +y°> =x—y—1.
Oblicz warto$é wyrazenia q* —60° +99* —7 wiedzac, ze q° —3q+1=0.

Wykaz, ze jesli a i b sg liczbami dodatnimi, to $rednia arytmetyczna jest niemniejsza
od sredniej harmonicznej tych liczb.

_c+ct+4 1

Wykazag, ze jesli ce C i X—#, to x——¢ C.
X

Funkcja f dla kazdej liczby rzeczywistej dodatniej x speilnia warunek
f(x)—2f Gj =Jx. Wyznacz f(9).

Niech p bedzie liczbg pierwszg. Znalez¢ wszystkie liczby catkowite x, dla ktorych

funkcja f(x) = =22 przyjmuje wartosci catkowite.

Dla jakiej warto$ci parametru m rownanie H3X - 6| - 2‘ =m ma 3 rozwigzania?

Wykaz, ze jesli a® +b® +¢c* =ab+bc+ac,to a=bh=c.

Oblicz pole trojkata ostrokatnego ABC, w ktorym bok AB ma dlugos¢ 10, sSrodkowa
AK ma dtugos¢ 9, wysokos¢ BL ma diugos¢ 8.

Wyznaczy¢ dlugosci bokéw trojkatow prostokatnych, ktdorych obwdd jest rowny polu
trojkata.

Wewnatrz trojkata rownobocznego o boku dtugosci 1 obrano punkt M odleglty od
wierzchotkow A, B i C tego trojkata odpowiednio o a, b i ¢. Wykazac, ze
a’+b%*+c®<2.

Na trapezie, ktérego podstawy sg réwne 3 1 15, opisano okrag o srodku nalezagcym do
dhuzszej podstawy. Oblicz pole tego trapezu.

Oblicz pole trojkata prostokatnego, gdy przeciwprostokgtna wynosi 4, a suma

przyprostokatnych J18.

Na trapezie, ktorego podstawy sg rowne 3 i1 15, opisano okrag o srodku nalezagcym do
dhuzszej podstawy. Oblicz pole tego trapezu.

W okrag o promieniu 1 wpisano kwadrat i trojkat rownoboczny majace wspolny
wierzchotek. Oblicz pole czes$ci wspolnej tych figur.



21. Trzy okregi o promieniach 2, 4, 6 sa parami zewngtrznie styczne. Oblicz dugos¢
promienia okregu przechodzacego przez punkty stycznosci tych okregdw.

22. Dany jest trojkat ABC, w ktorym « BAC = a, « ABC= f§ oraz « ACB=y. Na bokach
BC, AC i AB tego trojkata wybrano odpowiednio punkty D, E i F w taki sposob, by
AE = AF, BD = BF i CD = CE. Udowodnij, ze

<EFD = 2£ = 900 - ¥

23.Na bokach BC i1 CD rdéwnolegloboku ABCD zbudowano ( na zewnatrz
rownolegtoboku) trojkaty rownoboczne BCK 1 DCL. Udowodnij, ze trojkat AKL jest
réwnoboczny.

24. W danym kwadracie ABCD o0 boku dtugosci 6, w ktorym przekatne AC i BD
przecinaja si¢ w punkcie O, poprowadzono odcinek AE, gdzie E jest §rodkiem boku
DC kwadratu ABCD. Wiedzac, ze punkt M stanowi punkt przecigcia odcinka AE
z przekatng BD, wyznacz pole trojkata AMO oraz pole czworokata CEMO.

25. Przekatne dzielg trapez na cztery trojkaty. Wykaz, ze:

a) Stosunek pol tych trojkatow, w ktorych jeden z bokow jest podstawg trapezu, jest
réwny stosunkowi kwadratow dlugos$ci podstaw trapezu.

b) Stosunek pdl trojkatow takich, ze bokiem jednego jest rami¢ trapezu, a bokiem
drugiego jest podstawa trapezu, jest rowny stosunkowi dlugosci podstaw trapezu.

26. Znajdz zbidr punktow, ktérych wspoétrzedne spetniajg rownanie:

1

]

1
+—=|x|+—
Y]+ = Ix] +



